pFipravi klienta poplatek? Otazky? Nice!
inovo jednoduché odvozeni pro jednorazovy vklad. lukas@skejwin.cz

Mame pocatecni kapital Ki,, diskrétni ro¢ni vynos aktiv i, rocni poplatek p. Budouci
kapital K po n letech bez aplikovaného poplatku je
1 ).
V pripade, ze poplatek aplikovan je, pak je treba opravit o poplatek faktorem
(1 — p) a budouci kapital K’ je roven
K'=K/([Q1+DA-p]"=K,(1+)"(1—-p)".
O jakou cast ¢ budouciho kapitalu me poplatek pripravi?
KI
=1—-—=1-(1-p)",
J = 'p\ Pozorovani: VSimnéme
Sl, ze & je nezavislé na
e vkladu Ky, i zhodnoceni i.

A o kolik penez A?
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Mame pocatecni kapital K;,, pravidelné mésicni vklady K* prubézné navySované s
mesicnim rustem i, diskrétni mésicni vynos aktiv i a mésicni poplatek p, pfipadné
rust cen popsany mesicni mirou i;. Budeme studovat budouci kapital K;,; po n
mesicich.
Zacneme postupné. Na zacCatku (v nultém meésici) mam pouze svuj vklad:

n=0 .. Kt =Ky + K"

Po prvnim mesici se mi vklady zhodnoti, ponizi o poplatek a viozim dalsi vklad,
opraveny o rust vkladu:

n=1..Kee =K, + KA +D'A-p) +K*(1 + ip)?!

Dalsi mesic se znovu vSechny vklady zhodnoti, ponizi a viozim dalsi navyseny vklad:
n=2..Ko=®K,+KHA+D*A—p)*+K* A +ip)!(A+D'A-p)t + K (1 + ig)?
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Treti mésic se situace opakuje:
n = 3 el KtOt =
BRI (] =) + K (1 + i) (1 + D2 —p)2 + K1+ )21+ DA —p)?

Y

K K K
+K*(1 +iK)3 ’ - 1

Ko
Vidime krasneg, ze az na Clen Ky, se K;,; po n mesicich se da zapsat jako soucet K,,,:

Z e Z K*(A+ipg) ™A+ )™ —p)™ = K*(1L+ igx)" Z (1+i)(1 - p)]

gt L ] + lK
n+1
Soucet posloupnosti tohoto typu zname ze stfedni skoly, tedy X7 _, g™ =4 ™ 1,

a muzeme nas vyraz zapsat v kone¢ném tvaru vcetné Clenu s Ky.
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Nas vysledny kapital po n letech postupnych vkladu tedy Cini:

qn+1_1

kde g = (1+i)(1-p)

— 1+iK

Kiot = Kyq"(1 + i)™ + K*(1 + ig)"

q-1 '

Pro ziskani ¢asti budouciho kapitalu &, o kterou mé prubézny poplatek pfipravi,
jednoduse spocitam K;,; s poplatkem p a bez néj (K;,;) a podélim je:

Penize, o ktere prijdu, A, jsou pak
A = Kior — Kiot

Aplikace jednorazového poplatku za vklad/vybér p; se pak aplikuje jako jednoduché ponizeni K, — Ky (1 — p;).
Mésiéni vynosy a poplatky (X;;) se z rognich (Xz) ziskaji geometrickym pramérem: X,, = (1 + Xz)/12 — 1.
Inflace se ocCisti aplikaci Ky = Ko /(1 + i)™,
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